La formule d'Euler - Poincare
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Le Francais Jules Henri Poincaré (1854-1912) fut sans doute le dernier savant a dominer
I'ensemble des mathématiques de son ¢époque et a faire progresser leurs diverses branches.
Sa production scientifique est enorme et ses 1dees novatrices sont encore largement etudiees
et developpees de nos jours.

On ne le confondra pas avec son cousin Raymond (1860-1934) qui fut Président de la I1I¢

République.

Les polyedres

Reguliers Dans les polyedres reguliers, 1l existe une
relation entre : | /

— le nombre de faces (F) ;
— le nombre d'arétes (A) ;
— le nombre de sommets (S).

Quelconques

Teétraedre

Hatons nous de le vérifier...

F A S F—A+S
Tétraedre 4 6 4 2
Cube 6 12 8 2
Octaedre 3 12 6 2
Dodécaedre | 12 | 30 20 2
Icosaedre | 20 | 30 12 2

C’est la formule d’Euler-Poincareé :

F-A+S =2

Pouvez-vous convaincre quelqu'un de la validité de cette formule ?

Et si on gonflait ?

S1 on suppose que le polyedre est fait de matiere elastique, 1l
est possible de le gonfler jusqu'a obtenir un ballon sur lequel
on peut reperer les arétes qui delimitent les faces des
polygones par les coutures. C’est le cas du ballon de foot.

[La formule est-eclle encore valable ?
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